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Введение. Обозначим через βα,H  класс 2π – периодических функций ( )yxf ,  
удовлетворяющих следующим условиям: 

( ) ( ) βα ′′−′+′′−′≤′′′−′′ yyNxxMyxfyxf ,, ,                               (1) 

( ) ( ) ( ) ( ) βα ′′−′⋅′′−′≤′′′′+′′′−′′′−′′ yyxxLyxfyxfyxfyxf ,,,, ,                 (2) 

где LNM ,,,1,0 ≤βα<  – константы. 
Известно, что интерполяционный тригонометрический полином порядка ( )nm, , 

который совпадает с функцией ( )yxf ,  в точках ( )lk yx , , где 
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где ( )tDv  – ядро Дирихле порядка υ. 
Постановка задачи. Положим 
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А.С.Безлюдный получил следующее асимптотическое равенство: 
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Г.П.Губанов уточнил эту оценку. Устраняя некоторые опечатки в публикации, его 
результат можно записать в таком виде: 
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где величина ( ) ( )vBuA ,,, βα , имеющие по аргументам yx,  периоды gh,  – соответ-
ственно, точно выраженные через βα,  и vu, . 
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Результаты работы. В данной работе доказана следующая теорема. 
Теорема. Для 1,0 ≤βα<  при ∞→∞→ nm ,  равномерно относительно х, у 

имеет место асимптотическое равенство 
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Доказательство. В силу очевидных соображений верхнюю грань ( )βα,
mnC  мы 

можем рассматривать на классе ( )βα ,
,yxH  функций, удовлетворяющих (1), (2) и для кото-

рых ( ) 0, =yxf , и считать 
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Для упрощения записи введем следующие обозначения: 
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Из (2) имеем 

( ) ( )( )

;

1212

4
,;

~

1 1
,

2

1
0,0

1
1,00

2 1
0,000,

2

1
,11

2
0,0

1 2
0,110,

2

2
1,0

2
,00

2 2
1,010,

2
10,

2

2
1,1

2
,11,111







∆+∆+∆+

++∆+∆+∆+

++∆+∆+∆+

++∆+∆+∆+

+






∆+

++
=

∑ ∑∑∑

∑ ∑∑∑

∑ ∑∑∑

∑ ∑∑

∑

= =
−−−−

=
−−

=
−

= =
−−

=
−−

=

= =
−

=
−

=

= ==

=

m

k

n

l
lk

n
l

m
k

m

k
kx

m
k

n
n

l
y

n
l

m

m

k

n

l

mn
lk

n
l

m
k

n

l
ly

n
l

m
m

k
kx

m
k

n

m

k

n

l

mn
lk

n
l

m
k

m

k
kx

m
k

n
n

l
ly

n
l

m

m

k

n

l

nm
lk

nm
lk

n
l

m
k

m

k
kx

m
k

n

n

l
ly

n
l

m
l

nm
mn

fddfddfdd

fddfddfddfdd

fddfddfddfdd

fddfddfddfdd

fddfdd
nm

yxfS

    (5) 

 

( ) ( )( ) ( ) ( )[ ]{
( )[ ] ( )[ ] [ ]
( ) ( )

AddddddddgLh

ddddNgddddMh

NyMxddygNMxddNyxhM

ddygNxhMdd
nm

yxfS

m

k

n

l

n
l

m
k

m

k

n

l

n
l

m
k

m

k

n

l

n
l

m
k

m

k

n

l

n
l

m
k

n

l

n
l

n

l

n
l

mm
m

k

m
k

m

k

m
k

nn

nmnm

nmnm
mn

=



















++++

+













+++














+++

+++−+++−×

×+−+−
++

≤

∑∑∑ ∑∑∑∑ ∑

∑∑∑∑

= =
−−

= =
−

= =
−

= =

=
−

==
−

=

1 12 11 22 2

12
10

12
01

0010

01111212
4

.:
~

αα

βα

βαβαβα

βα

   (6) 

 
Построим теперь непрерывную 2π -периодическую относительно t и z функцию 

( )ztF ,  следующим образом: положим: ( )yxF ,  = 0 и 
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где ( )tF  определена в узлах kx  следующим образом 
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Положим еще ( ) ( )αα xhhxF m −−=1  при т – нечетном м ( ) ( )mm xFxF −+ =11 . На 

каждом из отрезков [ ] [ ] [ ] mkxxxxxx nn ±±±=+ ,...2,1,,,,,, 110 , будем считать ( )tF1  линей-
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ной. Этим функция ( )tF1  полностью определена на промежутке [ ]1, +− mm xx  длиной 

π2  и остается ее продолжительность на всю ось по закону периодичности. Эту функ-
цию рассмотрел впервые Н.П.Корнейчук и показал, что ( ) αliptF ∈1 , 
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Функция ( )yF2  определяется аналогично и соответственно имеют место равен-
ства 
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Покажем, что для достаточно больших т и п ( )ztF ,  принадлежит классу 
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,yxH . В самом деле 
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Легко видеть, что если 
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Проверим выполнение условия (2). Действительно, 
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С учетом равенства (7) и (8) получаем 
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Учитывая известные асимптотические равенства для ,,,,, 100
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После некоторых преобразований правой части равенства (10) получим (3). 
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ОБ ОДНОМ НЕРАВЕНСТВЕ ДЛЯ МОДУЛЯ НЕПРЕРЫВНОСТИ 
 

Введение. Обозначим через ωH  класс непрерывных, 2π – периодически по каж-
дой из переменных функций, модуль непрерывности которых 
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не превосходит заданного модуля ( )δω ,h . 

Через ( ),...3,2,1,, =ω
δ srHW x  обозначим класс 2π–периодических по каждой из 

переменных функций, у которых r-я производная по х и s-я по у принадлежит ωH . 
Постановка задачи. Известно следующее интегральное представление для 

функций из класса pW  (класс функций имеющих (р – 1)-ю непрерывную производную 

и ( )( ) 1≤xf p  почти всюду). 
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